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Věty o logaritmech
Některé vlastnosti logaritmů

• Vztah mezi mocninou a logaritmem

a E
=M ⇔ loga M =E 1

Pomoci může také poetická mnemotechnická hříčka2:

Hovoříme-li o logaritmech, hovoříme vlastně o exponentech (mocnitelích)!

• Jiný způsob zápisu (plyne z předchozího) I
a loga M

=M

• Základní vztahy (viz graf logaritmické funkce nebo pojem logaritmu) II
loga a=1
loga 1=0

• Definiční obor logaritmů3 III
loga x kde x∈(0 ;∞)

• Změna základu IV

loga x=
logb x

logb a
Tento vztah se často používá při výpočtech s kalkulačkou (pokud jsou na kalkulačce pouze
dekadický a přirozený logaritmus). 

Např.: log2 100=
log 100

log 2
nebo log2 100=

ln 100
ln 2

1 Kde a je základ logaritmu, M je mocnina, E je exponent.
2 Použito v čtyřdílném seriálu ostravského studia ČST Logaritmus lásky z roku 1985
3 V matematice vesmíru známe pouze tři omezení (takový je vesmír):

• nelze dělit nulou
• nelze najít reálné sudé odmocniny záporných čísel
• neexistuje logaritmus záporného čísla a nuly 
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„Láska jsou dva na život (a na smrt).“ „Život je logaritmus lásky o základu dva.“
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 Věty o logaritmech4

• Logaritmus součinu V
Logaritmus součinu je roven součtu logaritmů. 

loga (x⋅y)=loga x+loga y log4 8+log4 32=log4(8⋅32)=log4 256=log4 45
=5

• Logaritmus podílu VI
Logaritmus podílu je roven rozdílu logaritmů. 

loga
x
y
=loga x− loga y log4 8− log4 32=log 4

8
32

=log 4
1
4
= log4 4−1

=−1

• Logaritmus mocniny VII
Logaritmus mocniny je roven součinu exponentu a logaritmu základu mocniny. 

loga x n
=n⋅loga x log2 8=log 2 23

=3⋅log2 2=3⋅1=3

Příklad 1
Pomocí kalkulačky určete s přesností na pět desetinných míst 

log 2=
log 20=
log 40=
log 200=

log
1
2

=

log
1
20

=

log
1
200

=

log
8
5
=

log
5
8
=

ln 2=
ln 20=
ln 40=
ln 200=

ln
1
2

=

ln
1
20

=

ln
1
200

=

ln
8
5
=

ln
5
8
=

Řešení:

0,30103; 1,30103; 1,60206; 2,30103; -0,30103;  -1,30103; -2,30103; 0,20412;  -0,20412; 

0,69315; 2,99573; 3,68888; 5,29832; -0,69315; -2,99573; -5,29832; 0,47000; -0,47000;

4 Věty ponecháme bez důkazu; věty jsou obdobou již známých pravidel pro počítání s mocninami

• a p
⋅aq

=a p+q

•
a p

aq =a p−q

• (a p
)

q
=a p⋅q
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Příklad 2
Pomocí kalkulačky (a vztahu IV) určete s přesností na pět desetinných míst 

log2 100=
log3 100=
log4 100=
log5100=

log2 3=
log6 9=
log4 11=
log8 2=
log2 5=
logπ e=

Řešení:

log2 100=
log 100
log 2

=
2

0,30103
=6,64386 nebo log2 100=

ln 100
ln 2

=
4,60517
0,69314

=6,64386

6,64385; 4,19181; 3,32193; 2,86135; 1,58496; 1,22629; 1,72972; 0,33333; 2,32193; 0,87357

Příklad 3
Vypočítejte

4⋅log6 3+5⋅log6 2−log612=

log0,5 6+log0,5
4
6

=

log 20+ log50=
log0,1 20+ log0,1 0,2=

log3 7+log3
81
7

=

log550+log5 2=

log4 4−0,5
=

log3 92,5
=

Řešení:

4⋅log6 3+5⋅log6 2−log6 12= podle VII

=log6 34
+ log6 25

−log6 12= podle V

=log6(34
⋅25

)−log612= podle VI

=log6
34
⋅25

12
=log6

34
⋅25

3⋅22 =log6 33
⋅23

=log6 63
= podle VII

=3 log6 6=3⋅1= podle II
=3

3; -2; 2; -0,60206; 4; 2,86135; -0,5; 5
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